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1. 다음 그림과 같이 두 정사각형  에서 


  

     일 때, 직선  의 방정식을 구하여라.1)

2. 자연수 에 대하여 부등식   ≤을 만족시
키는 모든 자연수 의 개수를 이라 하자. 의 값
은?2)  

①  ②  ③ 
④  ⑤ 

     
3.  최고차항의 계수가 인 삼차함수 와 최고차항의 계수가 

인 이차함수 가 다음 조건을 만족시킨다.

    

㈎  이고  ′  ′ 인 실수 가 
   존재한다.
㈏  ′   ′  인 실수 가 존재한다.

    의 값을 구하시오.3) 
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4. 다음 그림과 같이 곡선 
  ln  위를 움직이는 점 P 가 있다. 점 P를 지나고 
기울기가 인 직선이 곡선    과 만나는 점을 Q라 하
자. 두 점 P, Q를 지름의 양 끝 점으로 하는 원의 넓이를 
, 원점 O와 선분 PQ의 중점을 지름의 양 끝 점으로 하는 

원의 넓이를 라 할 때, lim
→



 의 값은? (단, 점 

P는 제사분면 위의 점이다.)4)

         

①  ② 
 ③ 



④ 
 ⑤ 

[중산고기출]5) 
5. 그림과 같이 길이가 인 선분 AC를 지름으로 하는 원 위에 

∠CAP °, ∠CAQ °를 만족하는 두 점 P  Q가 있다. 
선분 AC위를 움직이는 점 B에 대하여 PBQB의 값을 최소가 
되도록 하는 점 B의 위치에 점 D가 있을 때, AD의 값은? 

            

①                ②         

    ③                ④ 

          

   ⑤ 
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정답 및 해설 [ 수학 Ⅱ ]

1) [정답]   





위의 그림과 같이 두 점  에서 축에 내린 수선의 발을 각각
   점 에서 축에 내린 수선의 발을  라 하자.
(ⅰ) 두 직각삼각형  의 빗변의 길이가 같고
     ∠∠이므로 ∆≡∆ ( 합동)

     이때,  이므로 점 의 좌표는 

 

      

 이므로 점 의 좌표는 

 

 
(ⅱ) 두 직각삼각형  의 빗변의 길이가 같고
     ∠∠이므로 ∆≡∆  ( 합동)

     이때,   


   이므로 점 의 좌표는

      
 

(ⅲ) 두 직각삼각형   의 빗변의 길이가 같고
     ∠∠ 이므로 ∆≡∆  ( 합동)

     이때,  


    

 이므로 점  의 좌표는

     


 

 
따라서 직선 의 방정식은

   











 



 ⇨ ∴   





2) [정답] ③
  ≤

 ≤

 

 

  로 치환하여   ,   의 그래프를 그리면 
다음과 같다.  일 때,   과   를 대입해보면 값

이 보다 커짐을 알 수 있으므로, 
 ≤≤

 ≤ ≤

≤≤

따라서     

3) [정답] 243  
 이고  ′  ′이므로
 라 하면

 ′  ′  
  … ㉠

한편
 ′  ′,  ′   ′이므로
 ′  ′   … ㉡
㉠, ㉡에서




 





∴   
  … ㉢

 ′,  ′ 이므로

  
 





 ′  
 

 ′  에서   … ㉣
구하는 값은 ㉢, ㉣에 의해
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4) 답. ⑤
[해설] 두 함수   ln ,    은 
서로 역함수이므로 두 곡선   ln , 
   은 직선   에 대하여 대칭이다.
이때 두 점 P, Q는 기울기가 인 직선 위의 
점이므로 직선   에 대하여 대칭이다. 
따라서 점 P의 좌표가  이므로 점 Q의 
좌표는  

선분 PQ의 중점을 M이라 하면 M


 

 이므로

    PM








 








 ∵  

즉, 두 점 P Q를 지름의 양 끝 점으로 하는 원의 중점은 점 M이고 원의 
반지름의 길이가 


 이므로

     


 


 


 

    OM



 



 
 






 ∵  

즉, 두 점 O M을 지름의 양 끝 점으로 하는 원의 반지름의 길이가 


OM


이므로

     





 




     


 




  ⋯ ㉠
한편, 점 P 가 곡선   ln  위의 점이므로
      ln  ⋯ ㉡
㉠, ㉡에서
     ln 

∴ lim
→





 lim
→



ln 

  lim
→


ln 

 ×  5) [정답] ⑤
그림과 같이 점 P를 선분 AC에 대해 대칭이동시킨 점을 P ′ 이라 
하면
PBQB P′BQB ≥P′Q 이므로 점 D는 선분 P′Q와 선분 AC의 
교점이다.
이때 PP′ 과 AC의 교점을 H라 놓으면 그림은 다음과 같다.

이때 ∠AP′Q∠ACQ 이고 ∠P′DH  이므로 삼각형 
P′DH 는 직각 이등변 삼각형이다.
AD AHDH이므로 AH와 DH를 각각 구하자.
∠P′OH  이므로 삼각형 OPP′ 은 정삼각형이다.

따라서 PP′ , DHP′H  



삼각형 ACP′과 삼각형 AP′H가 닮음이므로
AC  AP′ AP′  AH, 

∴ AHAC

AP′ 


AP 

AP OA OP ×OA×OP× cos

 

∴ AH  




따라서 AD AHDH  
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